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Aufgabe 48

a) Seien n > 0, k ein Korper und G = GSpa,, die Gruppe der symplektischen
Ahnlichkeiten iiber k beziiglich der symplektischen Form auf V = k2" mit
(eireon—it1) =1fiir 1 <i<mn,=—-1flirn+1<i<2n, (e,e;) =0 sonst. Sei
T C G der Diagonaltorus. Sei y die 1-Parameter-Untergruppe G,, — T C G,
z—(z,..0,2,1,...,1).

Bestimme den zu p gehorigen Anstiegsmorphismus D — Gy,

b) Sei nun char k # 2, sei k’/k eine quadratische Kérpererweiterung, und G =
GU die Gruppe der unitdren Ahnlichkeiten, d. h.

G(R)={g9 € GL,(R®k); 'gg = c-id fiir ein c € R*}

fiir jede k-Algebra R (vgl. Aufgabe 47 b)).

Bestimme den Basiswechsel G und den Torus-Anteil Gio,. Sei p eine 1-Parameter-
Untergruppe von Gjs. Bestimme den zu p gehorigen Anstiegsmorphismus.

Aufgabe 49
Seien n, k, G und p wie in Aufgabe 48 a).

a) Beschreibe die parabolische Untergruppe P, C G und zeige, dass man G/P,
identifizieren kann mit dem Raum aller maximal total isotropen Unterrdume
von k2",

b) Sei K ein Erweiterungskorper von k. Zeige, dass ein Element F € (G/P,)(K)
genau dann semistabil ist, wenn fiir alle total isotropen k-Unterrdume Wy C V
gilt:
1
dimFN(Wy® K) < 5 dim Wj.



