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Aufgabe 43
Beweise den Satz von Tannaka ([Sp] Thm. 2.5.3).

Aufgabe 44

Seien k ein algebraisch abgeschlossener Korper, G eine zusammenhéngende re-
duktive lineare algebraische Gruppe iiber k, T C B C G ein maximaler Torus
und eine Borel-Untergruppe. Sei x € X*(7T') ein Charakter. Wir definieren das
dquivariante Geradenbiindel zu y durch

L(x) =G x"V,
wobei V ein eindimensionaler k-Vektorraum sei, auf dem B durch b.a = x(b)~'a
operiert. Erlautere die Definition von L(x) und zeige im Fall G = GL,: I'(x) :=
I'(G/B, L(x)) ist ein endlich-dimensionaler Vektorraum, der genau dann # 0
ist, wenn y dominant ist.

Hinweis. Siehe [Sp] 8.5.7, Thm. 8.5.8. Fir G = GL, geniigt es im Beweis
des Theorems, die Existenz der reguldren Funktion f fiir xy von der Form
(1,...,1,0,...,0) € 2" = X*(T) zu zeigen. Dann kénnen wir fiir f die Ab-
bildung verwenden, die jede Matrix ¢ € GL, auf einen geeigneten (von x
abhéngigen) Minor von g abbildet.
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