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Aufgabe 10

a) Formuliere das Bewertungskriterium fiir eigentliche Abbildungen in der Form
[EGA II] Théoréme 7.3.8.

b) Sei k ein Ring, und seien 0 < r < n natiirliche Zahlen. Zeige mit Hilfe des
Bewertungskriteriums, dass die Grassmann-Varietét Grassy(r, n) eigentlich iiber
k ist.

Aufgabe 11

Sei k ein algebraisch abgeschlossener Kérper. Wir betrachten alle auftretenden
k-Schemata als Varietdten im klassischen Sinne, d. h. wir identifizieren sie mit
den Mengen der abgeschlossenen Punkte.

Wir bezeichnen mit G die Grassmann-Varietét Grassg(2,4) und fassen ihre
Punkte als Geraden im projektiven Raum P} auf.

a) Sei p € P}, und H C IP’% eine Ebene, die p enthélt. Sei ¥, y C G die Menge
der Geraden in P3, die durch p gehen und in H liegen. Zeige, dass Y, H unter
der Pliicker-Einbettung ¢: G — ]P’z auf eine Gerade in ]P’Z abgebildet wird, und
dass man alle Geraden, die im Bild von ¢ liegen, auf diese Weise erhélt.

b) Zu p € ]P’z sei ¥, C G die Menge der Geraden in IF’%, die p enthalten. Zu
einer Ebene H C IP’% sei X g C G die Menge der Geraden, die in H enthalten
sind. Zeige: ¥, und Xy werden unter der Pliicker-Einbettung ¢ auf Ebenen im
]P’Z abgebildet, und jede Ebene im P, die im Bild von ¢ enthalten ist, hat die
Form X, oder Y.
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